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Â ñòàòüå ðàññìàòðèâàåòñÿ âîçìîæíîñòü ïðèìåíåíèÿ ïðèíöèïà ôàëüñè -
ôèêàöèè Ê. Ïîïïåðà ê ìàòåìàòèêå. Ðàñïðîñòðàíåííîé ÿâëÿåòñÿ ïîçèöèÿ,
÷òî ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè ìîæåò áûòü ïðèìåíåí òîëüêî ê ýìïèðè÷åñêèì
íàóêàì, òàê êàê óòâåðæäåíèÿ íå îá îêðóæàþùåì ìèðå ôàëüñèôèöèðîâàòü
íåâîçìîæíî. Çàäà÷à ýòîé ñòàòüè – ïîêàçàòü, ÷òî ïðèìåíåíèå ïðèíöèïà ôàëü -
ñèôèêàöèè ê ìàòåìàòèêè ìîæåò áûòü èíòåðåñíûì ïðàãìàòè÷åñêè, à òàêæå
ðåàëèçóåìûì.

Â ïåðâîé ÷àñòè ñòàòüè ðå÷ü èäåò î ñàìîì ïðèíöèïå ôàëüñèôèêàöèè
è î òîì, ïî÷åìó âîïðîñ î ôàëüñèôèöèðóåìîñòè ìàòåìàòèêè â ïðèíöèïå
ÿâëÿåòñÿ äîñòîéíûì èññëåäîâàíèÿ. Âî âòîðîé ÷àñòè ïðåäñòàâëåíà àðãóìåí -
òàöèÿ â ïîëüçó òîãî, ÷òî îñíîâíîé ïðè÷èíîé êàæóùåéñÿ íåôàëüñèôèöè -
ðóåìîñòè è íåíàó÷íîñòè ìàòåìàòèêè ÿâëÿåòñÿ íåÿâíîå ïðèíÿòèå èññëåäî -
âàòåëÿìè ïîçèöèè òðàäèöèîííîãî ìàòåìàòè÷åñêîãî ïëàòîíèçìà. Â òðåòüåé
÷àñòè ðàññìàòðèâàåòñÿ âàðèàíò èñïîëüçîâàíèÿ ïðèíöèïîâ àáñòðàêöèè äëÿ
ïðåîáðàçîâàíèÿ òðàäèöèîííîãî ïëàòîíèçìà â âåðñèþ íàòóðàëèçìà. Ïðè ïðè -
íÿòèè ìåòàôèçèêè è ýïèñòåìîëîãèè òàêîé ïîçèöèè ìàòåìàòèêà îêàçûâàåòñÿ
ôàëüñèôèöèðóåìîé íàðàâíå ñ äðóãèìè íàóêàìè.

Êëþ÷åâûå ñëîâà: ìàòåìàòè÷åñêèé ïëàòîíèçì; íàòóðàëèçì; ïðèíöèïû
àáñòðàêöèè; ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè; ïðîáëåìà äåìàðêàöèè

I.A. Gushchin

MATHEMATICS, FALSIFIABILITY,
AND ABSTRACTION PRINCIPLES

The article considers the possibility of applying Karl Popper’s principle
of falsification to mathematics. A common position is that the principle of fal -
sification can only be applied to the empirical sciences, since statements not about
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the surrounding world are inherently unfalsifiable. The purpose of this article is
to demonstrate that applying the principle of falsification to mathematics can be
pragmatically interesting and feasible.

The first part of the article discusses the principle of falsification itself

and why the question of the falsifiability of mathematics is basically worthy

of study. The second part presents an argument that the main cause for the apparent

unfalsifiability and the lack of scientific status of mathematics is the implicit

acceptance of traditional mathematical Platonism by researchers. The third part

examines the possibility of employing abstraction principles to transform tradi -

tional Platonism into a version of naturalism. By adopting the metaphysics and

epistemology of such position, mathematics can be considered falsifiable on par

with other sciences.
Keywords: mathematical Platonism; naturalism; principles of abstraction;

principle of falsification; demarcation problem

Ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè áûë ñôîðìóëèðîâàí Ê. Ïîïïåðîì [8]
êàê ñïîñîá ðåøèòü ïðîáëåìó äåìàðêàöèè ìåæäó íàó÷íûìè è íåíà -
ó÷íûìè ñèñòåìàìè çíàíèÿ. Â îñíîâå ýòîãî ïðèíöèïà ëåæèò èäåÿ, ÷òî
îñîáåííîñòü íàóêè çàêëþ÷àåòñÿ â ïðèíöèïèàëüíîé îïðîâåðæèìîñòè
åå óòâåðæäåíèé, òîãäà êàê íåíàó÷íûå óòâåðæäåíèÿ ñïåöèôè÷íû
ñâîåé íåîïðîâåðæèìîñòüþ. Äàííûé ïðèíöèï çàäóìûâàëñÿ Ê. Ïîï -
ïåðîì êàê àëüòåðíàòèâà ïðèíöèïó âåðèôèêàöèè è íà ñåãîäíÿøíèé
äåíü ÿâëÿåòñÿ ïîïóëÿðíûì ñïîñîáîì ðàçëè÷àòü íàó÷íûå è íåíàó÷ -
íûå2 òåîðèè. Â çàäà÷ó äàííîé ñòàòüè íå âõîäèò ðàññìîòðåíèå òîãî,
ÿâëÿåòñÿ ëè ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè õîðîøèì ðåøåíèåì ïðîáëåìû
äåìàðêàöèè. ß ïðèíèìàþ êàê äîïóùåíèå óòâåðæäåíèå î òîì, ÷òî
«ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè ïîçâîëÿåò îòëè÷àòü íàó÷íûå òåîðèè îò íå -
íàó÷íûõ», à â äàëüíåéøåì ðàññìàòðèâàþ, êàêèå ñëåäñòâèÿ ïðèíÿòèå
ýòîãî òåçèñà âûçûâàåò â îòíîøåíèè ìàòåìàòèêè. Òàêæå ÿ îñòàâëþ
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2 Ñóùåñòâóåò ðÿä ðàçëè÷íûõ êëàññèôèêàöèé òàêèõ òåîðèé, â ÷àñòíîñòè âûäå -
ëÿþòñÿ òåîðèè ïñåâäîíàó÷íûå, ëæåíàó÷íûå, àíòèíàó÷íûå è ò. ï., íî òàê êàê â êîí -
òåêñòå ïðèìåíåíèÿ êðèòåðèÿ Ê. Ïîïïåðà ìåæäó íèìè íåò ñóùåñòâåííûõ ðàçëè÷èé,
îäèíàêîâûì îáðàçîì îòäåëÿÿ èõ îò íàó÷íûõ, â ðàìêàõ äàííîé ñòàòüè ÿ áóäó
èñïîëüçîâàòü íåéòðàëüíûé òåðìèí «íåíàó÷íàÿ òåîðèÿ». Ñàìî ñî÷åòàíèå «íåíà -
ó÷íàÿ òåîðèÿ» ìîæåò ïîêàçàòüñÿ îò÷àñòè ïðîòèâîðå÷èâûì, ïîñêîëüêó òåðìèí «òåî -
ðèÿ» èçíà÷àëüíî èìååò íàó÷íûå êîííîòàöèè, íî â äàííîì ñëó÷àå ýòî óïðîùàþùàÿ
óñëîâíîñòü.



â ñòîðîíå ïðåäñòàâëåíèÿ ñàìîãî Ê. Ïîïïåðà î òàêèõ ôîðìàëüíûõ

ñèñòåìàõ çíàíèÿ, êàê ëîãèêà è ìàòåìàòèêà, òàê êàê äàííîå èññëåäî -

âàíèå íå íîñèò èñòîðèêî-ôèëîñîôñêèé õàðàêòåð.

1. Ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè
è åãî ñëåäñòâèÿ äëÿ ìàòåìàòèêè

Îñíîâíàÿ èäåÿ ïðèíöèïà ôàëüñèôèêàöèè ñîñòîèò â ñëåäóþùåì:

ïðåäëîæåíèÿ íàó÷íûõ òåîðèé äîëæíû áûòü õîòÿ áû ïîòåíöèàëüíî

îïðîâåðæèìûìè. Èíûìè ñëîâàìè, äîëæíà áûòü âîçìîæíà òàêàÿ ïðî -

öåäóðà, ïðè êîòîðîé òî, ÷òî âûðàæåíî â ïðåäëîæåíèè, ìîæåò áûòü

ïîäâåðãíóòî òàêîé ïðîâåðêå, ÷òî ïðè åå ïðîâàëå îò äàííîãî ïðåäëî -

æåíèÿ íóæíî áóäåò îòêàçàòüñÿ êàê îò ëîæíîãî. Â ñòàíäàðòíîì ïðåä -

ñòàâëåíèè î ïðèíöèïå ôàëüñèôèêàöèè ïîä òàêîé ïðîâåðêîé ïðåäïî -

ëàãàåòñÿ ýìïèðè÷åñêàÿ ïðîâåðêà, íàïðèìåð âîçìîæíîñòü ïðîâåäåíèÿ

ýêñïåðèìåíòà. Ïðè ýòîì äàæå åñëè ñîîòâåòñòâóþùóþ ïðîâåðêó

íåâîçìîæíî ïðîâåñòè ïðè ñîâðåìåííîì óðîâíå ðàçâèòèÿ òåõíîëîãèé,

íî îíà ÿâëÿåòñÿ âîçìîæíîé, òî ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè íàðóøåííûì

íå ñ÷èòàåòñÿ. Â êà÷åñòâå ïðèìåðà Ê. Ïîïïåð ïðèâîäèò óòâåðæäåíèÿ

À. Ýéíøòåéíà î ãðàâèòàöèè, êîòîðûå áûëè óñïåøíî ïîäâåðãíóòû

òàêîé ïðîâåðêå (ò.å. ÿâëÿëèñü èçíà÷àëüíî îïðîâåðæèìûìè). Ïî èòî -

ãàì ïðîâåðêè ýòè óòâåðæäåíèÿ ïîäòâåðäèëèñü, îäíàêî åñëè áû ýòîãî

íå ñëó÷èëîñü, òî îíè áûëè áû ïðèçíàíû ëîæíûìè.
Äëÿ òîãî ÷òîáû áîëåå òî÷íî ïðèìåíÿòü ïðèíöèï ôàëüñèôèêàöèè,

ÿ ïðåäëàãàþ èñïîëüçîâàòü ñëåäóþùóþ êîíöåïòóàëüíóþ ñõåìó, ðàçäå -
ëÿþùóþ îáùèé âîïðîñ î ôàëüñèôèöèðóåìîñòè íà íåñêîëüêî áîëåå
ïðîñòûõ âîïðîñîâ:

1) êàêèå îáúåêòû ïîñòóëèðóþòñÿ òåîðèåé?
2) ÷òî èñïîëüçóåòñÿ êàê ìåòîä îáîñíîâàíèÿ òåîðèè?
3) êàêèìè ñïîñîáíîñòÿìè äîëæíû îáëàäàòü àãåíòû óáåæäåíèé

è çíàíèé â ýòîé òåîðèè?

Ïåðâûé âîïðîñ – ïðî ñâîåîáðàçíóþ äåñêðèïòèâíóþ ìåòàôèçèêó.
Äëÿ òîãî ÷òîáû ïðåäëîæåíèÿ òåîðèè ÿâëÿëèñü ôàëüñèôèöèðóåìûìè,
åå îáúåêòû äîëæíû îïèñûâàòüñÿ (õîòÿ áû ïîòåíöèàëüíî) òàêèì îáðà -
çîì, ÷òîáû î íèõ â öåëîì ïîëó÷àëèñü îñìûñëåííûå ïðåäëîæåíèÿ.
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Âòîðîé âîïðîñ ñîñòîèò â òîì, êàê èìåííî â ðàìêàõ òåîðèè ãåíå -
ðèðóþòñÿ îáîñíîâàíèÿ. Åñëè ìåòîäîì îáîñíîâàíèÿ òåîðèè ÿâëÿåòñÿ
÷òî-òî, ÷òî íå ìîæåò áûòü ïðåäñòàâëåíî â âèäå àäåêâàòíîé ýïèñòå -
ìîëîãèè, òî ôàëüñèôèêàöèÿ ïðåäëîæåíèé òàêîé òåîðèè íåäîñòèæèìà. 
Íàïðèìåð, èíòðîñïåêòèâíàÿ ïñèõîëîãèÿ ïðåäïîëàãàåò êðàéíå ñòðàí -
íóþ ýïèñòåìîëîãèþ, â ðàìêàõ êîòîðîé íàèëó÷øèì ñïîñîáîì îáîñíî -
âàíèÿ ñ÷èòàåòñÿ îáðàùåíèå àãåíòà ê ñâîèì ñîñòîÿíèÿì, ýïèñòåìè -
÷åñêèì äîñòóïîì ê êîòîðûì îáëàäàåò òîëüêî ñàì àãåíò. Â ðàìêàõ
òàêîãî ïðåäñòàâëåíèÿ âðÿä ëè âîçìîæíî ñòàâèòü âîïðîñ î ôàëüñè -
ôèöèðóåìîñòè, òàê êàê ñàì àãåíò «íåïîãðåøèì» â îòíîøåíèè ñâîèõ
ìåíòàëüíûõ ñîñòîÿíèé, à îñòàëüíûå àãåíòû íèêàêèì îáðàçîì íå ìî -
ãóò îñóùåñòâèòü ïðîâåðêó òîãî, íàõîäèòñÿ ëè àãåíò â ýòîì ñîñòîÿíèè
[1]. Ïåðâûé è âòîðîé âîïðîñû, ïîìèìî ñàìîñòîÿòåëüíîé ñîäåðæà -
òåëüíîñòè, òàêæå ïðåäïîëàãàþò, ÷òî îòâåòû íà íèõ äîëæíû áûòü
îäíîâðåìåííî ïðèåìëåìûìè3.

Òðåòèé âîïðîñ ïîäðàçóìåâàåò, ÷òî çíà÷åíèÿ ïðåäëîæåíèé ôàëüñè -
ôèöèðóåìîé òåîðèè äîëæíû áûòü õîòÿ áû â ïðèíöèïå îáùåäîñòóï -
íûìè è îáùåçíà÷èìûìè, ò.å. åñëè òåîðèÿ èçíà÷àëüíî ïðåäïîëàãàåò,
÷òî ïîëüçîâàòüñÿ åþ è ðàçâèâàòü åå ìîãóò òîëüêî íåêîòîðûå «èçáðàí -
íûå» ñ îñîáûìè ñïîñîáíîñòÿìè, òî è ôàëüñèôèöèðîâàòü åå áóäåò
çàòðóäíèòåëüíî.

Âàæíîé äåòàëüþ ÿâëÿåòñÿ òî, ÷òî ôàëüñèôèöèðóåìîñòü – íåîáõî -
äèìîå, íî íåäîñòàòî÷íîå óñëîâèå, ÷òîáû ñ÷èòàòü ïðåäëîæåíèå êà -
êîé-ëèáî ñèñòåìû çíàíèÿ íàó÷íûì. Â ÷àñòíîñòè, ïðåäëîæåíèÿ ôîð -
ìàòà «×åëîâåê À âûðàçèò ñâîå íåóäîâîëüñòâèå, åñëè îáâèíèòü åãî âî
ëæè» ÿâëÿþòñÿ ôàëüñèôèöèðóåìûìè: ïîñòóëèðóåìûé îáúåêò îïðåäå -
ëåí, ïðåäïîëàãàåìàÿ ýïèñòåìîëîãèÿ àäåêâàòíàÿ (ïîäîéäåò ëþáàÿ ñî -
âðåìåííàÿ ýïèñòåìîëîãèÿ), à îò àãåíòà òðåáóåòñÿ òîëüêî áûòü êîì -
ïåòåíòíûì ïîëüçîâàòåëåì åñòåñòâåííîãî ÿçûêà. Ïðîöåäóðà ïîïûòêè
îïðîâåðæåíèÿ âûÿâèò ëèáî ïðàâèëüíîñòü äàííîãî ïðåäñêàçàíèÿ, ëèáî 
åãî íåïðàâèëüíîñòü. Îäíàêî äàííîå ïðåäëîæåíèå íå îáÿçàòåëüíî
ïðåäñòàâëÿòü êàê ÷àñòü íåêîòîðîé íàó÷íîé òåîðèè, åãî ìîæíî ðàñ -
ñìàòðèâàòü ïðîñòî êàê ÷àñòü «îáûäåííîãî çíàíèÿ». Ýòî îçíà÷àåò, ÷òî
äîêàçàòåëüñòâî ôàëüñèôèöèðóåìîñòè ìàòåìàòèêè íå ñíèìåò âñåõ âîç -
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3 Âîïðîñ îá îäíîâðåìåííîé ïðèåìëåìîñòè ìåòàôèçèêè è ýïèñòåìîëîãèè áûë
îáîçíà÷åí Ê. Ïèêîêîì [7] è áûë íàçâàí èì ïðîáëåìîé èíòåãðàöèè.



ðàæåíèé ïðîòèâ åå íàó÷íîãî ñòàòóñà, íî ðàçáîð îñòàëüíûõ âîçðàæå -
íèé â çàäà÷è ýòîé ñòàòüè íå âõîäèò.

Òàêæå íóæíî îòìåòèòü, ÷òî â ïðèíöèïå ïðåäëîæåíèÿ íåêîòîðûõ
íåíàó÷íûõ òåîðèé ÿâëÿþòñÿ îïðîâåðæèìûìè èëè ìîãëè áû áûòü
îïðîâåðæèìûìè. Òî, ÷òî äåëàåò èõ íåíàó÷íûìè, – ýòî ñêîðåå äåéñò -
âèÿ òåõ, êòî ýòè òåîðèè ñîçäàåò è êòî èõ ïðèäåðæèâàåòñÿ. Ñàì
Ê. Ïîïïåð ïðèâîäèò â êà÷åñòâå ïðèìåðîâ àñòðîëîãèþ, ÷üÿ ñòèëèñòèêà
èçíà÷àëüíî çà÷àñòóþ ïðåäïîëàãàåò ðàçìûâàíèå çíà÷åíèÿ ïðåäëîæå -
íèé, ÷òî äåëàåò ïðåäëîæåíèÿ àñòðîëîãèè íåïðîâåðÿåìûìè, à òàêæå
ïñèõîàíàëèç, ñòîðîííèêè êîòîðîãî, ñòîëêíóâøèñü ñ îïðîâåðæåíèåì,
ïðèìåíÿþò êîíâåíöèîíàëüíóþ óëîâêó: îíè íå îòêàçûâàþòñÿ îò òåî -
ðèè, à ñîçäàþò íîâîå îáúÿñíåíèå, ñíèìàÿ ïðîòèâîðå÷èå ìåæäó íåé
è îïðîâåðæåíèåì. Ýòà îñîáåííîñòü ïîâåäåíèÿ ñòîðîííèêîâ òåîðèé
áóäåò âàæíà â êîíòåêñòå îáñóæäåíèÿ ôàëüñèôèöèðóåìîñòè ìàòåìà -
òèêè, ïîòîìó ÷òî ó÷åíûå-ìàòåìàòèêè ê ðàçìûâàíèþ çíà÷åíèé ïðåä -
ëîæåíèé ñâîèõ òåîðèé è êîíâåíöèîíàëüíûì óëîâêàì íå ñêëîííû4.

Â ïåðâîì ïðèáëèæåíèè êàæåòñÿ, ÷òî ïðèìåíåíèå ïðèíöèïà ôàëü -
ñèôèêàöèè ê ìàòåìàòèêå äàåò î÷åâèäíûé ðåçóëüòàò: ìàòåìàòèêà ïî -
ñòóëèðóåò ïðåäåëüíî àáñòðàêòíûå îáúåêòû, äàæå áîëåå àáñòðàêòíûå,
÷åì, íàïðèìåð, ìèñòè÷åñêèå ñèñòåìû çíàíèÿ, è òàê æå, êàê îíè, ïðî -
äóöèðóåò îá ýòèõ îáúåêòàõ «âå÷íûå» èñòèíû, à äîñòóïíû ýòè èñòèíû
òîëüêî «èçáðàííûì» – ñàìèì ìàòåìàòèêàì è òåì, êòî îñâîèë îñîáûå
ñïîñîáû òàêîãî ïðîäóöèðîâàíèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ èñòèí.

Îäíàêî åñòü ðÿä ñîîáðàæåíèé, ïî÷åìó òàêîå ïðåäñòàâëåíèå ìàëî
ñâÿçàíî ñ ðåàëüíûì ïîëîæåíèåì äåë â ìàòåìàòèêå. Íà÷àòü ìîæíî
ñ ñàìîãî ïðåäñòàâëåíèÿ î ìàòåìàòèêå êàê íàóêå î ïàòòåðíàõ (îïè -
ñûâàåìûõ òåîðèÿìè ÷èñåë, âåðîÿòíîñòåé è ò.ä.). Â ñàìîé ïðèðîäå ýòèõ 
ïàòòåðíîâ íåò íè÷åãî òàêîãî, ÷òîáû ñ÷èòàòü, ÷òî óòâåðæäåíèÿ î íèõ
íå ìîãóò áûòü ôàëüñèôèöèðîâàíû, à ýòî çíà÷èò, ÷òî ïðîáëåìà êðîåòñÿ 
â ÷åì-òî äðóãîì. Åñëè ýìïèðè÷åñêàÿ íàóêà ïðåäïîëàãàåò îñóùåñò -
âëåíèå ïðîöåäóðû îïðîâåðæåíèÿ ÷åðåç ïîèñê åãî â «îêðóæàþùåì
ìèðå», òî ïî÷åìó íàóêà î ïàòòåðíàõ, ïî àíàëîãèè, íå ìîãëà áû îñó -
ùåñòâëÿòü ïðîöåäóðó îïðîâåðæåíèÿ ÷åðåç ïîèñê åãî â ñàìèõ ïàòòåðíàõ?

28 È.À. Ãóùèí

4 Ñóùåñòâóþò ðàçíîîáðàçíûå èññëåäîâàíèÿ ñïåöèôèêè äåÿòåëüíîñòè ìàòåìà -
òèêîâ â îáëàñòè ôèëîñîôèè ìàòåìàòè÷åñêîé ïðàêòèêè (íàïðèìåð, [5]).



Äðóãîé âàæíîé ïðè÷èíîé ñîìíåâàòüñÿ â íåíàó÷íîñòè ìàòåìàòèêè
ÿâëÿåòñÿ åå áåçóñëîâíàÿ âàæíîñòü äëÿ ýìïèðè÷åñêèõ è äðóãèõ íàóê.
Â ðàìêàõ äàííîãî èññëåäîâàíèÿ îñòàíåòñÿ â ñòîðîíå ïðîáëåìíûé
âîïðîñ îá óñòðàíèìîñòè èëè íåóñòðàíèìîñòè ìàòåìàòèêè [5], íî äàæå 
åñëè ñîãëàñèòüñÿ ñ òåì, ÷òî ìàòåìàòèêà âñå-òàêè ÿâëÿåòñÿ óñòðàíè -
ìîé, â äåéñòâèòåëüíîñòè ìàòåìàòèêà âñå ðàâíî èñïîëüçóåòñÿ ó÷åíûìè 
â èõ î÷åâèäíî íàó÷íîé äåÿòåëüíîñòè. Êàæåòñÿ ñòðàííûì, ÷òî íàó÷ -
íûå òåîðèè áûëè ñîçäàíû è ðàçâèâàþòñÿ ïðè ïîìîùè íåêîåé íåíà -
ó÷íîé ïðàêòèêè.

Ñâÿçàííûì ñ ïðåäûäóùèì ñîîáðàæåíèåì òàêæå ÿâëÿåòñÿ òîò
ôàêò, ÷òî ìàòåìàòèêà «ðàáîòàåò». Ïîä «ðàáîòàåò» çäåñü ïîäðàçóìåâà -
åòñÿ òî, ÷òî åå èñïîëüçîâàíèå äåéñòâèòåëüíî ïîìîãàåò ó÷åíûì èçó -
÷àòü îêðóæàþùèé ìèð. Íåíàó÷íûå ñèñòåìû çíàíèÿ òîæå êîíòèí -
ãåíòíûì îáðàçîì ìîãóò îêàçûâàòü ïîìîùü íàóêå, íî íå â òàêîì ìàñ -
øòàáå è íå íà òàêîì áîëüøîì ïðîìåæóòêå âðåìåíè, êàê ýòî ïðîèñ -
õîäèò â ñëó÷àå ñ ìàòåìàòèêîé.

Ïîìèìî ýòîãî, â ñàìîé ìàòåìàòè÷åñêîé ïðàêòèêå ñîäåðæèòñÿ òî,
÷òî êàê ìèíèìóì ïîõîæå íà ïðîÿâëåíèÿ ôàëüñèôèöèðóåìîñòè. Íà -
ïðèìåð, â ñóùåñòâóþùèõ äîêàçàòåëüñòâàõ çà÷àñòóþ îáíàðóæèâàþòñÿ
îøèáêè, è â ýòîì ñëó÷àå «äîêàçàííàÿ» òàêèì äîêàçàòåëüñòâîì òåîðå -
ìà ïðèçíàåòñÿ íåäîêàçàííîé. Òàêàÿ ïðîöåäóðà â öåëîì ïîõîæà íà òî,
êàê îñóùåñòâëÿåòñÿ îïðîâåðæåíèå óòâåðæäåíèé ýìïèðè÷åñêèõ íàóê.

Áîëåå ìàñøòàáíûì ïðèìåðîì ÿâëÿþòñÿ ñëó÷àè ïåðåñìîòðà íàáî -
ðîâ àêñèîì. Äîáàâëåíèå èëè óäàëåíèå íåêîòîðûõ èç íèõ – ñòàíäàðò -
íûé õîä â ðàìêàõ ìàòåìàòè÷åñêîé ïðàêòèêè, è çà÷àñòóþ ýòî âûçâàíî
òåì, ÷òî ïîëó÷àþùàÿñÿ òåîðèÿ íåóäîâëåòâîðèòåëüíî îïèñûâàåò óíè -
âåðñóì ïîñòóëèðóåìûõ îáúåêòîâ. Èíûìè ñëîâàìè, ïðèçíàåòñÿ, ÷òî
íåêîòîðûé íàáîð àêñèîì íå ñîîòâåòñòâóåò ýòîìó óíèâåðñóìó, à ýòî
î÷åíü ïîõîæå íà òî, êàê íåêîòîðàÿ ôèçè÷åñêàÿ òåîðèÿ ïðèçíàåòñÿ
íå ñîîòâåòñòâóþùåé ôèçè÷åñêîìó ìèðó. Ñâÿçàííîé îñîáåííîñòüþ
ÿâëÿåòñÿ îáíàðóæåíèå ïàðàäîêñîâ, òàêèõ êàê, íàïðèìåð, ïàðàäîêñ
Ðàññåëà èëè ïàðàäîêñ Áóðàëè – Ôîðòè. Îáíàðóæåíèå òàêèõ ïàðà -
äîêñîâ òàêæå ñëóæèò îñíîâàíèåì äëÿ îòêàçà îò îïðåäåëåííîé àêñèî -
ìàòè÷åñêîé ñèñòåìû.

Ñâîåé ñïåöèôèêîé îáëàäàþò èñïîëüçóåìûå â ñîâðåìåííîé ìàòå -
ìàòèêå êîìïüþòåðíûå äîêàçàòåëüñòâà, à òàêæå êîìïüþòåðíûå ñèñ -
òåìû ïðîâåðêè ïðàâèëüíîñòè äîêàçàòåëüñòâà. Òîò ôàêò, ÷òî íåêîòîðîå 
äîêàçàòåëüñòâî ìîæåò áûòü ïðèçíàíî íåïðàâèëüíûì ïðè ïîìîùè
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êîìïüþòåðà, òàêæå íàïîìèíàåò ïðîöåäóðó ïîäëèííîé ïðîâåðêè òåî -
ðèè ÷åðåç îïðîâåðæåíèå.

Èíûìè ñëîâàìè, ïðè÷èí ñîìíåâàòüñÿ â íåôàëüñèôèöèðóåìîñòè
ìàòåìàòèêè îáíàðóæèâàåòñÿ äîñòàòî÷íî ìíîãî, äàæå åñëè âûíîñèòü
çà ñêîáêè òî, ÷òî ïðèçíàâàòü íåíàó÷íîé ñòîëü âàæíóþ äëÿ ñîâðåìåí -
íîé íàóêè ñèñòåìó çíàíèÿ êîíòðèíòóèòèâíî. Äëÿ ðåøåíèÿ äàííîé
ïðîáëåìû ñíà÷àëà íóæíî èäåíòèôèöèðîâàòü åå ïðè÷èíó, è, íà ìîé
âçãëÿä, ïðè÷èíîé ýòîé ÿâëÿåòñÿ ïðèíÿòèå, çà÷àñòóþ íåÿâíîå, íåêî -
òîðûìè èññëåäîâàòåëÿìè ìàòåìàòè÷åñêîãî ïëàòîíèçìà.

2. Ìàòåìàòè÷åñêèé ïëàòîíèçì
êàê ïðè÷èíà íåôàëüñèôèöèðóåìîñòè ìàòåìàòèêè

Â ïåðâóþ î÷åðåäü íåîáõîäèìî ïðîÿñíèòü, î êàêîì ïëàòîíèçìå
èäåò ðå÷ü. Â ñîâðåìåííîé ôèëîñîôèè ìàòåìàòèêè ïîçèöèþ ïëàòî -
íèçìà ñâÿçûâàþò ñ èìåíåì Ó. Êóàéíà è ïîíÿòèåì îíòîëîãè÷åñêèõ
îáÿçàòåëüñòâ [10]. Ïîçèöèÿ Ó. Êóàéíà çàêëþ÷àåòñÿ â òîì, ÷òî ìàòåìà -
òè÷åñêèå îáúåêòû èäóò «â íàãðóçêó» ê íàøèì ëó÷øèì íàó÷íûì òåî -
ðèÿì5. Êîíêðåòíî èìååòñÿ â âèäó, ÷òî êâàíòèôèêàöèÿ â ðàìêàõ íàó÷ -
íûõ òåîðèé «èäåò» íå òîëüêî ïî ôèçè÷åñêèì îáúåêòàì, íî è ïî àáñò -
ðàêòíûì. Ïðè ýòîì ÷åì ìåíüøå ýòèõ îáúåêòîâ ìû èñïîëüçóåì, òåì
ëó÷øå. Ïîëíîñòüþ îò íèõ èçáàâèòüñÿ íåëüçÿ, à òå, îò êîòîðûõ ìîæíî,
ðåäóöèðóþòñÿ ê ìíîæåñòâàì [2]. Äàëüíåéøåå ðàçâèòèå ýòà èäåÿ ïî -
ëó÷èëà ó Õ. Ïàòíýìà [9]: ìàòåìàòèêà â öåëîì íåóñòðàíèìà èç íàøèõ
ëó÷øèõ íàó÷íûõ òåîðèé, ò.å. áåç êâàíòèôèêàöèè ïî àáñòðàêòíûì
îáúåêòàì îáîéòèñü íåëüçÿ. Ïðè ýòîì ìàòåìàòè÷åñêèå îáúåêòû ïîíè -
ìàþòñÿ â äóõå òðàäèöèîííîãî ïëàòîíèçìà êàê íåêèå àáñòðàêòíûå
ñóùíîñòè, íå ñâÿçàííûå ïðè÷èííî-ñëåäñòâåííûìè îòíîøåíèÿìè
ñ îáúåêòàìè ôèçè÷åñêîãî ìèðà.

Ïëàòîíèçì âîñïðèíèìàåòñÿ êàê î÷åâèäíûé êàíäèäàò íà ðîëü ìå -
òàôèçèêè äëÿ ìàòåìàòèêè, òàê êàê ïðåäñòàâëåíèå î ìàòåìàòè÷åñêèõ
îáúåêòàõ êàê î íåêîòîðûõ àáñòðàêòíûõ ñóùíîñòÿõ ñîîòâåòñòâóåò èí -
òóèòèâíîìó ïðåäñòàâëåíèþ î ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèÿõ êàê îò -
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5 Çäåñü ìîæíî îáðàòèòü âíèìàíèå, ÷òî íàó÷íûé ñòàòóñ ìàòåìàòèêè óæå èìï -
ëèöèòíî ïîäâåðãàåòñÿ ñîìíåíèþ: ìàòåìàòèêà îêàçûâàåòñÿ äîáàâëåíèåì ê íàóêå,
à íå ñàìîé íàóêîé.



êðûòèÿõ íåêîòîðûõ ôàêòîâ î ìàòåìàòè÷åñêèõ îáúåêòàõ. Îäíàêî èìåí -

íî îí è îêàçûâàåòñÿ ïðè÷èíîé âîçíèêíîâåíèÿ èäåè î òîì, ÷òî ìàòåìà -

òèêà íå ôàëüñèôèöèðóåòñÿ è ïðåäñòàâëÿåòñÿ íåíàó÷íîé ñèñòåìîé çíà -

íèÿ. Äëÿ äåìîíñòðàöèè ýòîãî ïðèìåíèì êîíöåïòóàëüíóþ ñõåìó ïðèí -

öèïà ôàëüñèôèêàöèè ê ìàòåìàòè÷åñêîìó ïëàòîíèçìó.

1. Ìàòåìàòèêà èçó÷àåò àáñòðàêòíûå îáúåêòû, íàõîäÿùèåñÿ âíå
ïðîñòðàíñòâà è âðåìåíè è íå èìåþùèå êàóçàëüíûõ èëè èíûõ îòíî -
øåíèé ñ îáúåêòàìè ôèçè÷åñêîãî ìèðà. Íåñìîòðÿ íà óêàçàííóþ âûøå
èíòóèòèâíîñòü òàêîãî ïðåäñòàâëåíèÿ î ìàòåìàòèêå, èìåííî îíî ëå -
æèò â îñíîâàíèè ïðîáëåì ñ ïðèìåíåíèåì ê íåé ïðèíöèïà ôàëüñè -
ôèêàöèè. Êàê ìîæíî ïðîáîâàòü îïðîâåðãàòü ìàòåìàòè÷åñêèå ïðåä -
ëîæåíèÿ, åñëè óêàçûâàþò ýòè ïðåäëîæåíèÿ íà òî, ÷òî, ñîãëàñíî ïëà -
òîíèçìó, äàæå íå íàõîäèòñÿ â ôèçè÷åñêîì ìèðå?

2. Àäåêâàòíîé ýïèñòåìîëîãèè ìàòåìàòè÷åñêèé ïëàòîíèçì âîîá -
ùå íå ïðåäïîëàãàåò, ÷òî áûëî ïîêàçàíî Ï. Áåíàöåððàôîì â ñòàòüå
«Mathematical Truth» [3]. Åñëè ïðåäëàãàåìûå äëÿ èçó÷åíèÿ îáúåêòû
íå íàõîäÿòñÿ â ôèçè÷åñêîì ìèðå, à òàêæå íå âñòóïàþò â êàóçàëüíûå
îòíîøåíèÿ ñ ôèçè÷åñêèìè îáúåêòàìè, òî ñîâåðøåííî íåïîíÿòíî, êàê
î íèõ ìîæíî èìåòü îáîñíîâàííûå óáåæäåíèÿ.

3. Îò àãåíòà òðåáóåòñÿ îáëàäàòü óíèêàëüíîé, íåïîíÿòíî êàê ðàáî -
òàþùåé ñïîñîáíîñòüþ, êîòîðàÿ êàê ðàç è ïîçâîëÿåò ïîëó÷àòü ýïèñòå -
ìè÷åñêèé äîñòóï ê «ìèðó» àáñòðàêòíûõ îáúåêòîâ. Â ïåðâóþ î÷åðåäü
òàêîé ñïîñîáíîñòüþ îáëàäàþò ñàìè ìàòåìàòèêè.

Ïðè òàêîì ðàññìîòðåíèè îêàçûâàåòñÿ î÷åâèäíûì, ÷òî ìàòåìàòèêà 
íå ôàëüñèôèöèðóåòñÿ, à åñëè âûíåñòè çà ñêîáêè ïðàãìàòè÷åñêèå ôàê -
òîðû, òî è âîâñå îêàçûâàåòñÿ òèïè÷íîé íåíàó÷íîé ñèñòåìîé çíàíèÿ
ñ íåïîíÿòíûìè ñóùíîñòÿìè, îòñóòñòâèåì íîðìàëüíûõ îáúÿñíåíèé
òîãî, êàê ýòè ñóùíîñòè ïîçíàþòñÿ, è ìèñòè÷åñêèìè ñïîñîáíîñòÿìè
òåõ, êòî ýòè ñóùíîñòè ïûòàåòñÿ ïîçíàòü.

3. Íàòóðàëèçì ñ ïðèíöèïàìè àáñòðàêöèè
êàê âîçìîæíûé ïóòü ê ôàëüñèôèöèðóåìîñòè ìàòåìàòèêè

Íàèáîëåå î÷åâèäíîé ñòðàòåãèåé âûõîäà èç ñëîæèâøåéñÿ ñèòóà -
öèè ÿâëÿåòñÿ îáðàùåíèå ê íàòóðàëèçìó â ôèëîñîôèè ìàòåìàòèêè.
Â îòíîøåíèè ýìïèðè÷åñêèõ íàóê ñîìíåíèé â åå ôàëüñèôèöèðóåìîñòè 
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íå âîçíèêàåò, à çíà÷èò, èìååò ñìûñë îïèðàòüñÿ íà ñâÿçü ìàòåìàòèêè
èìåííî ñ íèìè. Îäíàêî ïîäõîä Êóàéíà – Ïàòíýìà, êàê áûëî óêàçàíî
âûøå, ñîçäàåò ïðîáëåìû, à ñòàëî áûòü, îò ïëàòîíèñòñêîé ñîñòàâ -
ëÿþùåé íóæíî óõîäèòü.

Â ñîâðåìåííîé ôèëîñîôèè ìàòåìàòèêè ñóùåñòâóåò áîëüøîå ðàç -
íîîáðàçèå àëüòåðíàòèâíûõ ïëàòîíèçìó ïîçèöèé, îäíàêî â çàäà÷ó äàí -
íîé ñòàòüè íå âõîäèò ðàññìîòðåíèå èõ âñåõ íà ïðåäìåò òîãî, êàêèå
ïðîáëåìû ïëàòîíèçìà â ôèëîñîôèè ìàòåìàòèêè îíè ðåøàþò. Ñòîèò
çàäà÷à áîëåå ñêðîìíàÿ: ïðåäëîæèòü òàêóþ ôèëîñîôñêóþ èíòåðïðå -
òàöèþ ìàòåìàòèêè, êîòîðàÿ ïîçâîëÿëà áû ïîíèìàòü ìàòåìàòè÷åñêèå
ïðåäëîæåíèÿ êàê ôàëüñèôèöèðóåìûå. Ïîýòîìó â êà÷åñòâå êàíäèäà -
òîâ ÿ íå áóäó ðàññìàòðèâàòü äîñòàòî÷íî ðàäèêàëüíûå êîíöåïöèè
âðîäå ôèêöèîíàëèçìà Õ. Ôèëäà [5]: ïðåäñòàâëåíèå î ìàòåìàòè÷åñêèõ
îáúåêòàõ êàê î ôèêöèÿõ âðÿä ëè ëåãêî ñîâìåñòèòü ñ èäååé ôàëüñè -
ôèöèðóåìîñòè, òàê êàê îïðîâåðãàòü â òàêîì ñëó÷àå, â îáùåì-òî, íå -
÷åãî, óòâåðæäåíèÿ ìàòåìàòèêè è òàê ëîæíûå. Òàêæå íå áóäóò ðàñ -
ñìàòðèâàòüñÿ ðàçëè÷íûå âåðñèè ñòðóêòóðàëèçìà – â ñèëó òîãî, ÷òî
îíè ñêîðåå ïðèçâàíû ðåøèòü äèëåììó Ï. Áåíàöåððàôà [3]. Íàèáîëåå
ïîäõîäÿùåé â ðàìêàõ ïîñòàâëåííîé çàäà÷è àëüòåðíàòèâîé ìàòåìà -
òè÷åñêîìó ïëàòîíèçìó ÿâëÿåòñÿ íàòóðàëèçì Ï. Ìýääè [6].

Ï. Ìýääè ïðåäëàãàåò ðàññìàòðèâàòü àáñòðàêòíûå îáúåêòû êàê ðå -
àëüíî ñóùåñòâóþùèå, íî íå â ïëàòîíèñòñêîì ñìûñëå, à êàê ñîçäàííûå 
ëþäüìè íà îñíîâå âçàèìîäåéñòâèÿ ñ îêðóæàþùåé ñðåäîé. Â ýòîì
ñìûñëå åå ïðîåêò âñå åùå îñòàåòñÿ ñâÿçàííûì ñ ðåàëèçìîì (ò.å.
íå ðàäèêàëèçèðóåòñÿ äî óòâåðæäåíèÿ î òîì, ÷òî çíà÷èòåëüíàÿ ÷àñòü
óòâåðæäåíèé ìàòåìàòèêè ëîæíàÿ), íî óõîäèò îò ïðåäñòàâëåíèÿ î ìà -
òåìàòè÷åñêèõ îáúåêòàõ êàê î ñóùåñòâóþùèõ âíå çàâèñèìîñòè îò ôè -
çè÷åñêîãî ìèðà. Ïðè ýòîì ïîä÷åðêèâàåìàÿ âàæíàÿ ðîëü ôèçè÷åñêîãî
ìèðà â ïðîöåññå ñîçäàíèÿ ìàòåìàòè÷åñêèõ ñóùíîñòåé è çíàíèÿ î íèõ
ñàìà ïî ñåáå ñáëèæàåò ìàòåìàòèêó ñ äðóãèìè íàóêàìè è â öåëîì
ïðåäñòàâëÿåòñÿ íàèáîëåå ïðÿìîëèíåéíûì ïóòåì ê âîçìîæíîé ôàëü -
ñèôèöèðóåìîñòè ìàòåìàòèêè. Ðàçóìååòñÿ, ïðÿìîëèíåéíîñòü ðåøåíèÿ 
åùå íå îçíà÷àåò åãî ýôôåêòèâíîñòè, îäíàêî îòêàçûâàòüñÿ îò íåãî
ñòîèò òîëüêî ïðè îáíàðóæåíèè íåðàçðåøèìûõ ïðîáëåì.

Äëÿ íà÷àëà ðàññìîòðèì, êàê Ï. Ìýääè ïðåäëàãàåò èíòåðïðåòè -
ðîâàòü âîçíèêíîâåíèå ëîãèêè è åå êàæóùèéñÿ àïðèîðíûé õàðàêòåð.
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Îñíîâíûì äëÿ íåå îêàçûâàåòñÿ ïðîöåññ ýâîëþöèè, â ðàìêàõ êîòîðîãî
ëþäè íàó÷èëèñü âûðàáàòûâàòü ïðåäñòàâëåíèÿ îá îáúåêòàõ, ñâîéñò -
âàõ, îòíîøåíèÿõ è çàâèñèìîñòÿõ. Îáîáùåíèå ýòèõ ïðåäñòàâëåíèé íà
îñíîâå áîëüøîãî êîëè÷åñòâà âíåøíèõ äàííûõ ñî âðåìåíåì ïîçâîëèëî 
ëþäÿì ïîíÿòü, ÷òî âñå ôåíîìåíû ïîä÷èíÿþòñÿ íåêîòîðûì óíèâåð -
ñàëüíûì çàêîíîìåðíîñòÿì, êîòîðûå ñòàëè âïîñëåäñòâèè çàêîíàìè
êëàññè÷åñêîé ëîãèêè. Ïðè ýòîì ñàìè çàêîíû êëàññè÷åñêîé ëîãèêè
ÿâëÿþòñÿ óïðîùåíèåì òîãî, ÷òî ïðîèñõîäèò â ôèçè÷åñêîì ìèðå:
â ÷àñòíîñòè, çàêîí èñêëþ÷åííîãî òðåòüåãî èìååò êîíòðïðèìåðû
â îêðóæàþùåì ìèðå. Òåì íå ìåíåå ýòè çàêîíû îêàçàëèñü «âøèòû»
íàì â ìîçã â õîäå ýâîëþöèîííîãî ïðîöåññà, ïî÷åìó îíè è êàæóòñÿ íàì 
àïðèîðíûìè. Ïðè òàêîì ïîäõîäå ãàðàíòèðîâàííàÿ ïðàâèëüíîñòü âû -
âîäîâ â ðàìêàõ êëàññè÷åñêîé ëîãèêè íå íåîáõîäèìà, àïðèîðíîñòü
ìèíèìàëüíà, à àëüòåðíàòèâíûå âåðñèè ëîãèêè òàêæå èìåþò ïðàâî íà
ñóùåñòâîâàíèå.

Â îòíîøåíèè ìàòåìàòèêè ïîäõîä Ï. Ìýääè ðåàëèçóåòñÿ ñõîäíûì
îáðàçîì. Âî-ïåðâûõ, ñàìûå ïðîñòûå ìàòåìàòè÷åñêèå èñòèíû – ýòî
ëîãè÷åñêèå èñòèíû. ×òîáû ãåíåðèðîâàòü áîëåå ñëîæíûå ìàòåìàòè -
÷åñêèå èñòèíû, íàì òðåáóåòñÿ èíòóèòèâíîå ïðåäñòàâëåíèå î ðåêóð -
ñèâíîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïîòåíöèàëüíîé áåñêîíå÷íîñòè. Ï. Ìýääè 
óòâåðæäàåò, ÷òî äîñòàòî÷íûì äîêàçàòåëüñòâîì íàëè÷èÿ òàêîé ïîñëå -
äîâàòåëüíîñòè ó ëþäåé ÿâëÿåòñÿ ñïîñîáíîñòü ÷åëîâåêà ê âëàäåíèþ
ÿçûêîì. Ðàç ìû òåîðåòè÷åñêè ìîæåì ñòðîèòü áåñêîíå÷íûå ïðåäëî -
æåíèÿ, çíà÷èò, è ïðåäñòàâëåíèå î ðåêóðñèâíîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè
ïîòåíöèàëüíîé áåñêîíå÷íîñòè ó íàñ åñòü.

Ñåðüåçíûì íåäîñòàòêîì ïîäõîäà Ï. Ìýääè ÿâëÿåòñÿ òî, ÷òî îíà
íå îáúÿñíÿåò, êàê êîíêðåòíî ïðîèñõîäèò ïåðåõîä îò ôèçè÷åñêèõ îáú -
åêòîâ ê îáúåêòàì ìàòåìàòèêè. Áåç òàêîãî îáúÿñíåíèÿ âîçíèêíîâåíèå
ìàòåìàòè÷åñêèõ îáúåêòîâ ìîæåò áûòü ïîíÿòî êàê ðåçóëüòàò íåêî -
òîðîãî ïðîèçâîëà, ÷òî ñòàâèò ïîä ñîìíåíèå îáúåêòèâíûé õàðàêòåð
ìàòåìàòèêè. Äëÿ ðåøåíèÿ ýòîé ïðîáëåìû ÿ ïðåäëàãàþ èñïîëüçîâàòü
ïðèíöèïû àáñòðàêöèè.

Äëÿ íà÷àëà ðàññìîòðèì ïðîñòîé ïðèìåð. Â íåêîòîðîé ÷àñòè ìèðà
íàõîäÿòñÿ äâà ÿáëîêà è òðè ÿáëîêà. Ìû ìîæåì ñäåëàòü óòâåðæäåíèå,
÷òî äâà ÿáëîêà è òðè ÿáëîêà «äàþò» âìåñòå ïÿòü ÿáëîê. Àáñòðàêöèåé
îò ýòîãî ìû ìîæåì ñäåëàòü óòâåðæäåíèå «2 + 3 = 5». Èíûìè ñëîâàìè,
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ìû îñóùåñòâèëè ïåðåõîä ê àáñòðàêòíûì îáúåêòàì, êîòîðûõ äî ýòîãî
íå áûëî. Ýòà îñîáåííîñòü îêàçûâàåòñÿ âàæíîé â ðàìêàõ íàòóðàëèñò -
ñêîãî ïîäõîäà: ìàòåìàòè÷åñêèå îáúåêòû íå ÿâëÿþòñÿ íåêèìè âå÷ -
íûìè ñóùíîñòÿìè, íàõîäÿùèìèñÿ â îñîáîì ìåòàôèçè÷åñêîì ñòàòóñå,
îíè ñîçäàþòñÿ.

Âûðàçèòü èìåííî òàêîé ïåðåõîä îò ÿáëîê ê ÷èñëàì ìîæíî ÷åðåç
ñõåìó

¬N($a = $b) ¬ N(a « b).

Çäåñü â ëåâîé ÷àñòè îêàçûâàþòñÿ ÷èñëà, à â ïðàâîé – ôèçè÷åñêèå
îáúåêòû, N – ýòî ïðåäèêàò íàòóðàëüíîñòè, à ¬ ÿâëÿåòñÿ ñèìâîëîì
îáðàòíîé èìïëèêàöèè óêàçûâàþùåé, ÷òî äàííûé ïðèíöèï àáñòðàê -
öèè ÿâëÿåòñÿ äèíàìè÷åñêèì, ò.å. îí ïîçâîëÿåò ðàñøèðÿòü äîìåí, ÷òî
êàê ðàç òðåáóåòñÿ äëÿ âûðàæåíèÿ ïîëîæåíèÿ î òîì, ÷òî àáñòðàêòíûå
îáúåêòû ïîðîæäàþòñÿ èç ôèçè÷åñêèõ. Òàêàÿ îñîáåííîñòü ïîçâîëÿåò
íå òîëüêî âûðàçèòü âàæíûé äëÿ íàòóðàëèçìà ìîìåíò, çàêëþ÷àþ -
ùèéñÿ â òîì, ÷òî ìàòåìàòè÷åñêèå îáúåêòû íå ñóùåñòâóþò çàðàíåå,
íî è ïîìîãàåò èçáåæàòü ïàðàäîêñîâ. Ïîñëå òîãî êàê àáñòðàêòíûå
îáúåêòû áûëè ïîðîæäåíû èç ôèçè÷åñêèõ, âîçìîæíî ïîðîæäåíèå
àáñòðàêòíûõ îáúåêòîâ èç äðóãèõ àáñòðàêòíûõ îáúåêòîâ. Äëÿ ýòîãî
èñïîëüçóåòñÿ ñëåäóþùàÿ ñõåìà äèíàìè÷åñêîãî ïðèíöèïà àáñòðàêöèè:

¬N($a = $b) ¬ ¬N(a « b).

Ïðèìåíèì ê ïîëó÷èâøåéñÿ èäåå êîíöåïòóàëüíóþ ñõåìó ïðèí -
öèïà ôàëüñèôèêàöèè.

1. Ìàòåìàòèêà ïîñòóëèðóåò ñóùåñòâîâàíèå îáúåêòîâ äâóõ òèïîâ:
à) íàòóðàëüíûå îáúåêòû, ñóùåñòâîâàíèå êîòîðûõ íå ïðîòèâîðå÷èò
íàòóðàëèñòñêîé ìåòàôèçèêå íàøèõ íàó÷íûõ òåîðèé; á) àáñòðàêòíûå
îáúåêòû, ïîëåçíûå äëÿ íàøèõ òåîðèé, ñîçäàííûå ïðîöåäóðîé àáñò -
ðàêöèè.

Òàêîé íàòóðàëèñòñêèé îíòîëîãè÷åñêèé ñòàòóñ îáúåêòîâ íå ñîñòàâ -
ëÿåò îñîáûõ ïðîáëåì äëÿ ïðèìåíåíèÿ ïðèíöèïà ôàëüñèôèêàöèè ê ìà -
òåìàòèêå: îáúåêòû òèïà (à) íè÷åì íå îòëè÷àþòñÿ îò îáúåêòîâ, òðàäè -
öèîííî ïîñòóëèðóåìûõ ýìïèðè÷åñêèìè íàóêàìè, à îáúåêòû òèïà (á)
ïðîèçâîäÿòñÿ ïðèìåíåíèåì ïðîöåäóðû àáñòðàêöèè ê îáúåêòàì òèïà
(à) è ê äðóãèì îáúåêòàì òèïà (á). Òàêèå àáñòðàêòíûå îáúåêòû òàêæå
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ìàëî îòëè÷àþòñÿ îò àáñòðàêòíûõ îáúåêòîâ, êîòîðûå ïîñòóëèðóþò

ýìïèðè÷åñêèå íàóêè, âðîäå ìàòåðèàëüíûõ òî÷åê èëè èäåàëüíîãî ãàçà.
2. Ìåòîäîì îáîñíîâàíèÿ ÿâëÿåòñÿ äîêàçàòåëüñòâî, íî çà ñ÷åò íà -

òóðàëèñòñêîé â ñâîé îñíîâå ýïèñòåìîëîãèè, äîïîëíåííîé ïðèíöèïîì

àáñòðàêöèè, ýòî íå ñîçäàåò ïðîáëåì äëÿ ïðèíöèïà ôàëüñèôèêàöèè.

Äîêàçàòåëüñòâà, â òîì ÷èñëå è êîìïüþòåðíûå, îêàçûâàþòñÿ ñîäåðæà -

ùèìè êàê ìèíèìóì èìïëèöèòíî ýìïèðè÷åñêèé êîìïîíåíò, ïóñòü è íå 

íàñòîëüêî ìàñøòàáíûé, êàê â ñëó÷àå ñ ýìïèðè÷åñêèìè íàóêàìè.
Ñòîèò îòìåòèòü, ÷òî îäíîâðåìåííàÿ ïðèåìëåìîñòü ìåòàôèçèêè

è ýïèñòåìîëîãèè ïî-ïðåæíåìó îñòàåòñÿ íå äî êîíöà î÷åâèäíîé ââèäó

ñàìîé òðóäíîñòè çàäà÷è, ïîñòàâëåííîé Ê. Ïèêîêîì [7], à â îòíîøåíèè 

ìàòåìàòèêè – åùå ðàíüøå Ï. Áåíàöåððàôîì [3]. Îäíàêî ýòîò âîïðîñ

âûõîäèò çà ðàìêè äàííîãî èññëåäîâàíèÿ, òàê êàê äàæå åñëè êàêèå-òî

çàòðóäíåíèÿ â îòâåòå íà ýòîò âîïðîñ îñòàþòñÿ, ìåòàôèçèêà è ýïèñòå -

ìîëîãèÿ äîñòàòî÷íî îäíîâðåìåííî ïðèåìëåìû, ÷òîáû íå ñîçäàâàòü

ïðîáëåì äëÿ ïðèìåíåíèÿ ïðèíöèïà ôàëüñèôèêàöèè.
3. Îò àãåíòà íå òðåáóåòñÿ íèêàêèõ óíèêàëüíûõ ñïîñîáíîñòåé.

Âñå, ÷òî îí äîëæåí óìåòü, – îðèåíòèðîâàòüñÿ â îêðóæàþùåì ìèðå

(äëÿ îáúåêòîâ òèïà (à)) è ïîëüçîâàòüñÿ ïðèíöèïîì àáñòðàêöèè (äëÿ

îáúåêòîâ òèïà (á)). Îáå ýòè ñïîñîáíîñòè íå ÿâëÿþòñÿ ÷åì-òî ñïåöè -

ôè÷íûì òîëüêî äëÿ ìàòåìàòèêè, èõ íàëè÷èå òðåáóåòñÿ äëÿ ýôôåêòèâ -

íîãî èñïîëüçîâàíèÿ ýìïèðè÷åñêèõ òåîðèé è äàæå äëÿ «îáûäåííîãî

çíàíèÿ».

Òàêèì îáðàçîì, ìîæíî óòâåðæäàòü, ÷òî âñå ïðîáëåìû â îòíî -
øåíèè ïðèìåíåíèÿ ïðèíöèïà ôàëüñèôèöèðóåìîñòè ê ìàòåìàòèêå, êî -
òîðûå âîçíèêàëè èç-çà ïðèíÿòèÿ ìàòåìàòè÷åñêîãî ïëàòîíèçìà, ñíè -
ìàþòñÿ ïðèíÿòèåì íàòóðàëèñòñêîãî ïîäõîäà. Èç äðóãèõ åãî ïðåèìó -
ùåñòâ ìîæíî îòìåòèòü îòíîñèòåëüíóþ óìåðåííîñòü ïî ñðàâíåíèþ
ñ äîñòàòî÷íî ðàäèêàëüíûìè àëüòåðíàòèâàìè âðîäå ôèêöèîíàëèçìà
èëè êîíñòðóêòèâèçìà. Êàê óæå îòìå÷àëîñü âûøå, ýòîò ïîäõîä íå ïîë -
íîñòüþ èçáàâëÿåòñÿ îò äèëåììû Ï. Áåíàöåððàôà, à òàêæå îò ïðîáëåì,
ïîêàçàííûõ èì ðàíüøå â ðàáîòå «What Numbers Could Not Be» [4].
Â ÷àñòíîñòè, ïî-ïðåæíåìó îñòàåòñÿ íåðåøåííîé ïðîáëåìà íåîïðåäå -
ëåííîñòè òîãî, ÷åì ÿâëÿþòñÿ êîíêðåòíûå ÷èñëà, èç-çà òîãî, ÷òî âîç -
ìîæíî áåñêîíå÷íîå ìíîæåñòâî òåîðåòèêî-ìíîæåñòâåííûõ èíòåðïðå -
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òàöèé äëÿ êàæäîãî ÷èñëà. Îäíàêî äàííûå ïðîáëåìû íå êàæóòñÿ íåðàç -

ðåøèìûìè è ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé âîçìîæíûå ïóòè ðàçâèòèÿ ìàòåìà -

òè÷åñêîãî íàòóðàëèçìà ñ ïðèíöèïàìè àáñòðàêöèè.
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